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 ĐỀ HỌC SINH GIỎI KHỐI 8 - QUAÄN 12 – VÒNG 1 (2015-2016) 

(Thi ngaøy: thöù 6 ngaøy 31/07/2015) 

Thôøi gian: 120 Phuùt 

Baøi 1: (4 ñieåm) Phaân tích ña thöùc ra nhaân töû: 

a) 5

x x 1   

      5 2 2 2 3 2 2 3 2

x x x x 1 x x 1 x x 1 x x 1 x x 1                 

b) 4 3 2

x 6x 7x 6x 1     

   
2

4 3 2 2 2 2

x 1 6x 6x 7x x 1 6x x 1 9x            
2

2

x 1 3x    

Baøi 2: (3 ñieåm) Chöùng minh raèng neáu 
3 3 3

a b c 3abc    thì 
a b c 0

a b c

   


 
  

Ta coù: 
3 3 3

a b c 3abc       
3

3

a b 3ab a b c 3abc 0         

   
3

3

a b c 3ab a b c 0              
3

a b c 3c a b a b c 3ab a b c 0             

     
2

a b c a b c 3c a b 3ab 0
         
  

   2 2 2

a b c a b c ab bc ac 0           

2 2 2

a b c 0

a b c ab bc ac 0

   


     
 

     
2 2 2

a b c 0 a b c 0

a b ca b b c c a 0

       
  

       
  

Vaäy ta coù ñieàu phaûi chöùng minh. 

Baøi 3: (3 ñieåm) Cho a, b, c > 0 vaø a b c 1   . Chöùng minh raèng: 
1 1 1

9

a b c

     

Ta coù: 
1 1 1

9

a b c

      
1 1 1

a b c 9 vì a b c 1

a b c

 
         

 
  

a a b b c c
1 1 1 9

b c a c a b

           
a b b c a c

6

b a c b c a

         

AÙp duïng BÑT Coâ – si  cho hai soá döông, ta ñöôïc: 

a b a b
2 . 2

b a b a

b c
2

c b

a c
2

c a


  




 



 


 CVTV ta ñöôïc: 
a b b c a c

6

b a c b c a

       

Vaäy BÑT ñaõ ñöôïc chöùng minh. 

Baøi 4: (4 ñieåm) Giaûi phöông trình vaø baát phöông trình: 

a) 
2

3 8 6x 2

1 4x 4x 116x 1


 

 
 (1) 

Ñieàu kieän: 
1

x

4

    
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 
  

3 8 6x 2
1

4x 1 4x 14x 1 4x 1

 
  

  
 

   
  

3 4x 1 8 6x 2 4x 1

0

4x 1 4x 1

     
 

 
  

 
1

12x 3 8 6x 8x 2 0 14x 7 x nhaän

2

             

Vaäy 
1

S

2

 
  
 

  

b) 
x x 1

2

x 1 x


 


 (2) 

Ñieàu kieän: x 0;x 1     

 
   

2 2 2

x x 2x 1 2x 2x 1
2 0 0

x x 1 x x 1

    
   

 
  x x 1 0 1 x 0        

Vaäy  S x R/ 1 x 0       

Baøi 5: (3 ñieåm) Cho hình vuoâng ABCD, laáy E thuoäc BC veõ ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi AE taïi A caét 

CD taïi F. Keû ñöôøng trung tuyeán AI cuûa AEF  caét CD taïi K. Qua E veõ ñöôøng thaúng song song vôùi 

AB caét AI taïi M. 

 

a) Chöùng minh: töù giaùc EMFK laø hình thoi. 

µ µ · · 0

ABE ADF B D 90 ;BAE DAF;AB AD        AE AF AEF    vuoâng caân taïi A 

AI laø ñöôøng cao (AI laø ñöôøng trung tuyeán) AI EF   taïi I. 

· · MIE KIF MEI IFK;I I;IE IF     $ $
 ME FK   maø ME // FK (// AB) 

Neân töù giaùc EMFK laø hình bình haønh (töù giaùc coù moät caëp caïnh ñoái vöøa song song vöøa baèng 

nhau) 

Laïi coù: MK EF    hbh EMFK laø hình thoi (hình bình haønh coù hai ñöôøng cheùo vuoâng goùc) 

b) Chöùng minh:
2

AF FK.FC  

Chöùng minh ñöôïc: 
2

AF FI.FE FK.FC    

c) Chöùng minh: khi E thay ñoåi treân BC thì 
ECK

P  khoâng ñoåi. 

AK laø ñöôøng cao cuûa AEF  vuoâng caân taïi A   AK laø ñöôøng trung tröïc cuûa EF 

 AFK AEK c c c FK EK        FD DK EK BE DK EK        

BE DK EK   BE EC DK KC EK EC KC         

K

M

I

F

B

D C

A

E
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EKC
P CD BC:    Khoâng ñoåi vì B, C, D coá ñònh. 

Baøi 6: (3 ñieåm) Cho ABC  vuoâng taïi A coù AB < AC coù ñöôøng cao AH. 

 

a) Chöùng minh: 
2

AH BH.HC  

  2
AH BH

ABH CAH g g AH BH.HC

HC AH

      ∽   

b) Treân BC laáy ñieåm M sao cho BM = AB. Keû MK AB  caét AH taïi N. Chöùng minh: BN laø tia 

phaân giaùc, töø ñoù suy ra HM.BM BH.MC  .  

Ta coù: AB BM ABM   caân taïi B. Maø BN laø ñöôøng cao (N laø tröïc taâm cuûa ABM ) 

Neân BN laø ñöôøng phaân giaùc.  

Ta coù: MK // AC  
BK BM

Thales

AK MC

   (1) 

  
AB BH

BAH BMK g g

BM BK

    ∽  . Maø  AB BM gt . 
BH

1 BH BK

BK

    

BH BK

BM BA

  
BH BK

HM AK

 . Maø 
BK BM

AK MC

  (KM // AC). Neân 
BH BM

HM.BM BH.MC

HM MC

     

 

  HEÁT    
 

 

 

 

 

 

  

BA = BM
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